Matura Prébna z Politechnikg +0dzkg
marzec 2026 — matematyka poziom rozszerzony

Zadanie 1
L6dka motorowa plynie po rzece z portu A do portu B przez 5 godzin, a wraca przez 3
godziny. Jak dtugo plynie t6dka z B do A ?

Odp: ......... godzin (2p)

Zadanie 2
Niech:
a= log,3-logz4-logy 5" ...-log,047 2048,

h = 82-2log, V3 + 1 . 710849 4
3
Zadanie 2.1

Oblicz a

Zadanie 2.2
Oblicz b

Zadanie 2.3
Ile dzielnikéw ma liczba ab (1p)
Odp: .......... (1p)

Zadanie 3

W kieszeni mam 17 monet. Siedem monet dwuztotowych, pig¢ monet pigcioziotowych,
dwie pi¢cdziesigciogroszowki oraz trzy dziesigciogroszéwki. Losowo wyjatem 5 monet.
Jakie jest prawdopodobienstwo, ze wyjatem w sumie 13 z1?

Odpowiedz podaj w postaci nieskracalnego utamka n/m
Odp:n=...... (Ip),m=....... (1p)

Zadanie 4
2 in‘x = 1.5
Rozwigz uktad rownan: {COSZ y+ S,mz x .
cos“x —sin“y = 0.5
Odpowiedz podaj w postaci:
x = +a+ km, y = b+ km gdzie k jest dowolng liczba catkowita

Odp: b =--... (Ip),a=-...... (2p)

Ile rozwiazan nalezy do zbioru (0, 1) X (0, ).
Odp: woviiiiiiinn rozwigzan nalezy do zbioru (0,7) X (0,7) (1p)
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Zadanie 5

Tréjkat rownoramienny o obwodzie 2p obraca si¢ wokot podstawy.
Zapisz funkcje przedstawiajaca objetos¢ powstatej bryly w zaleznosci od x — potowy
podstawy tréjkata. Podaj dziedzine tej funkcji. Oblicz dlugosci bokéw takiego tréjkata,
ktory generuje bryte obrotowa o najwigkszej objetosci. Obliczenia podaj przyjmujac p
=20
Dziedzing zapisz w postaci x € (a, b). Wymiary bokow zapisz w kolejnosci niemalejace;j
Odp:
Dziedzina x € (....., .......) (Ip) , Wymiary bokéw: ...... e e (3p)

Zadanie 6

Rozwigz réwnanie:

Jx+3—4Vx—1+Jx+8—6Vx—1=1

Zadanie 6.1
Ile liczb catkowitych spetnia to réwnanie?
Odp: ..c..eeeee (2p)
Zadanie 6.2
Ile wynosi najmniejsza liczba spetniajaca to réwnanie?
Odp: ...oennete (2p)
Zadanie 6.3
Ile wynosi najwigksza liczba spetniajaca to réwnanie?
Odp: .covvviennnn. (2p)
Zadanie 7

Wyznacz odlegtos¢ punktu A = (2,0) od prostej przechodzacej przez punkty przecigcia
si¢ okregow:
x2+y?+2x=0,x*+y*+2y=0

Zadanie 7.1

Podaj réwnanie prostej przechodzacej przez punkty wspdlne okregéw w postaci

y = ax+b

Odp:a=.....(Ip),b=...... (1p)

Zadanie 7.2

Podaj odlegtos¢ punktu A od tej prostej w postaci : \/E

Odp:p=....... (1p)
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Zadanie 8
Niech bedzie dany wielomian W (x) = x* + x% +p

Reszta z dzielenia tego wielomianu przez x-2 wynosi 21.

Zadanie 8.1
Oblicz p
Odp:p=....... (1p)

Zadanie 8.2
Rozwiaz nieréwno$é W(x) < 17x? + 1
Ile liczb catkowitych spetnia t¢ nierd6wno$¢?

Odp: ...oenneenn. (1p)
Zadanie 8.3
Zapisz wielomian w postaci iloczynu dwoch wielomianéw drugiego stopnia czyli
jako:
W(x) = (x% + bx + ¢)(x? + dx + e) takich, ze b>d
Odp:b=...... (Ippc=...... (Ip) d=........ (Ip),e=......... (1p)
Zadanie 9

Wiedzac, ze w dodatnim ciggu geometrycznym zachodzi: a; + a, + -+ + a, = 2025

oraz —+ —+ . +— = 81 oblicz a,*a,- .. a,. Obliczenia podaj dla przypadku

a az an

n = 2024. Wynik przedstaw w postaci a?, gdzie a jest liczbg pierwsza.
Odp:a=.... 3p),b=........ (3p)
Zadanie 10

Znajdz warto$ci parametru m, dla ktérych pierwiastki réwnania kwadratowego:

x% + mx + 12 = 0 spelniaja warunek: x; — x, = 1

Zadanie 10.1
Ile jest warto$ci parametru m, dla ktérych zadanie ma rozwigzanie:
Odp: .......... (1p)

Zadanie 10.2
Podaj najwigksza wartos¢ parametru m spetniajaca warunek zadania.
Odp: ......... (1p)

Zadanie 10.3
Podaj najmniejszg warto$¢ parametru m spetniajacg warunek zadania

Odp: .......... (1p)
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Zadanie 11

W réwnolegtoboku ABCD, kat DAB ma miar¢ a. Punkt przeciecia przekatnych oddalony
jest od bokéw AB oraz AD odpowiednio o p oraz m centymetréw. Oblicz pole
rownolegtoboku, dtugosci przekatnych AC oraz DB.

Obliczenia wykonajdlap=4, m=3, a = 60°

Zadanie 11.1

Podaj warto$¢ pola P postaci av/b gdzie a jest liczba naturalna, a b jest liczba
pierwsza.

Odp:a=...... ,b=....... (1p)

Zadanie 11.2

Podaj dtugo$¢ przekatnej BD postaci av/b/+/c gdzie a jest liczba naturalna, b oraz
c sg liczbami pierwszymi.

Odp:a=...... ,b=...... ,c=..... (Ip)

Zadanie 11.3

Podaj dhugo$é przekatnej AC postaci avb/v/c gdzie a jest liczbg naturalng, b oraz
c sa liczbami pierwszymi.
Odp:a=...... ,b=....... ,C= ...... (1p)

Zadanie 12

Opakowanie czekolady TOBLERONE ma ksztalt graniastostupa prawidlowego
trojkatnego o sumie krawedzi réwnej 1. Zapisz objetos¢ pudetka V(a) w zaleznosci od a
— dhugosci krawedzi podstawy. Ile powinny wynosi¢ krawegdzie podstawy i wysoko$¢
takiego opakowania, ktére ma najwickszg objetos¢. Obliczenia przeprowadz dla 1 = 63.

Zadanie 12.1
Podaj dziedzing¢ funkcji V(a) w postaci a € (c,d)
Odp:c=...... (Ip),d=.....(1p)

Zadanie 12.2
Podaj dlugos¢ krawedzi podstawy tego opakowania, ktére ma najwiekszg objetos¢
Odp:a=...... (1p)

Zadanie 12.3
Podaj dlugos¢ wysokosci tego opakowania, ktére ma najwicksza objetos¢
Odp:h=....... (1p)

Zadanie 12.4
Dla jakiej wartos$ci a objetos¢ przyjmuje warto$¢ najwickszg i ile ona wynosi?

Odp:a=........... (Ip), Vimax = ...... 2p).
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